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Ασκήσεις στην ευθεία 
            
 
 
 
1.  Να βρείτε τα σηµεία τοµής των γραµµών µε εξισώσεις :  
     α) 7x-11y+1=0,  x+y-2=0    
     β) y-3x-2=0,  x2+y2=4    
     γ) x2+y2=α2, 3x+y+α=0 
 
2.  Θεωρούµε την γραµµή µε εξίσωση x2+y2-2x+y-5=0. Βρείτε τα σηµεία της  καµπύλης, αν 
υπάρχουν, µε τετµηµένη -1. 

 
3.  Βρείτε τα σηµεία τοµής µε τους άξονες των  :  

     α) 
x y

2 3
1+ =   

     β) x2+y2-2x+y. 
 
4.  Εξετάστε αν τα σηµεία Α(0,1), Β(-1,1) ανήκουν στη γραµµή µε εξίσωση  
     x2+x-y+1=0. 
 
5.  Βρείτε την απόσταση των σηµείων τοµής των γραµµών 3x-2y+6=0 και 
     x2+x-y+1=0. 
 
6.  Βρείτε τα λ,µ∈R ώστε η γραµµή x2-2xyλ+λy2-µx+(λ+µ)y+2λ+1=0 να τέµνει τους   
     άξονες στα σηµεία Α(1,0) και Β(0,-2). 
 
8.  ∆είξτε ότι η γραµµή 3x2+4y2=1 είναι συµµετρική ως προς x’x,  ως προς y’y  και ως   προς 
την αρχή των αξόνων. 

 
9. ∆ίνεται το τετράπλευρο ΑΒΓ∆ µε Α(1,2), Β(-2,1), Γ(-2,3) και ∆(2,-2). Βρείτε τους 
συντελεστές διεύθυνσης των πλευρών και των διαγωνίων του. 

 
10. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε Α(-1,2), Β(1,1), Γ(2,-3). Βρείτε τους συντελεστές διεύθυνσης  
     α) των υψών του 
     β) των διαµέσων του 
     γ) των διχοτόµων του. 
 
11. ∆ίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆ µε Α(1,2) και Γ(3,0). Βρείτε τους συντελεστές  διεύθυνσης 
των πλευρών και των διαγωνίων του. 

 
12. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε Α(1,2), Β(-2,4) και Γ(-1,-1). Βρείτε τις γωνίες του. 
 
 
13. ∆ίνονται τα διαδοχικά τετράγωνα ΑΒΓ∆, ΒΓΕΖ, ΖΕΗΘ. ∆είξτε ότι γων.ΘΑΗ=γων.ΕΑΓ. 
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14. Έστω ΑΒΓ τρίγωνο µε Α(4,5), Β(1,2) και Γ(4,µ) µε µ>5.  
      α) Να υπολογιστεί η γωνία Α 

      β) Το µ ώστε $B=
π

3
. 

15. Βρείτε τη γωνία των (ε1,ε2) αν ε1 : y=λx+β και ε2 : y=
λ

x
x α

−

+
+

1

1
. 

 
16. Βρείτε την εξίσωση ευθείας που περνά από το Α(1,-5) και  

      α) Είναι παράλληλη στο διάνυσµα 







=

→

1

2
u    

      β) Είναι κάθετη στο διάνυσµα 







=
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0
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      γ) Σχηµατίζει γωνία 45 µοιρών µε το διάνυσµα 
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−
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      δ) ∆ιέρχεται από το Ρ(2,2) και σχηµατίζει γωνία 60 µοιρών µε τον άξονα Οψ. 
 
17. Να γράψετε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σηµείο (1,-2) και  
      α) Έχει συντελεστή διεύθυνσης λ=-1   
      β) ∆ιέρχεται από το (3,-1)   
      γ) Από το (1,4) 
      δ) Είναι παράλληλη στην ευθεία αx+βy+γ=0.   
 
18. Έστω ευθεία (ε1) µε εξίσωση x-2ψ=1 και ευθεία (ε) που διέρχεται από το Α(2,3). Να         
      βρείτε την εξίσωση της (ε) :  
      α) όταν η (ε) σχηµατίζει µε την (ε1) γωνία 45 µοιρών   
      β) όταν η (ε1) σχηµατίζει µε την (ε) γωνία 45 µοιρών. 
 
19. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το Α(2,-1) και σχηµατίζει µε τον x’x 
γωνία δύο φορές πιο µεγάλη από τη γωνία που σχηµατίζει µε τον ίδιο άξονα η ευθεία            
(ε) : x-3y+6=0. 

 
20. Η ευθεία (ε) διέρχεται από το σηµείο Α(1,2) και τέµνει την ευθεία 2y-3x+5=0 στο Μ, 

την x+y-12=0 στο Ν. Αν Α Ν Α Μ
r r
= 2   τότε να βρείτε τις συντεταγµένες των Μ και Ν. 

 
21. Να γράψετε τις εξισώσεις των ευθειών πάνω στις οποίες βρίσκονται οι πλευρές 
τετραγώνου ΑΒΓ∆ όταν Α(2,-4) και το κέντρο του Θ(5,2). 

 
22. Να βρεθεί η εξίσωση της ευθείας που περνά από την αρχή των αξόνων και τέµνει τις 
παράλληλες ευθείες 2x+3y-6=0, 2x+3y+9=0 σε σηµεία των οποίων η απόσταση είναι 5. 

 
23. Βρείτε την εξίσωση της διαµέσου ΑΜ τριγώνου ΑΒΓ που έχει Β(3,0), Γ(5,4) και 
βαρύκεντρο (3,2). 

 
24. Βρείτε τα σηµεία που τέµνει η ευθεία ΑΒ τους άξονες µε Α(1,2) και Β(-2,5). 
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25. Έστω ΑΒΓ∆ παραλληλόγραµµο µε Α(2,3), Β(-2,1) και κέντρο Ρ(4,5). Να βρεθούν οι 
εξισώσεις των πλευρών του. 

 
26. Να βρείτε τις τιµές του µ, για τις οποίες η ευθεία (µ+2)x+(µ2-9)y+3µ2-8µ+5=0. 
α) Είναι παράλληλη στον Οχ  
β) Είναι παράλληλη στον Οψ   
γ) Περνά από την αρχή των αξόνων. 

   
27. ∆ίνονται οι ευθείες λx+(λ-1)y=4, (3λ+1)x-2λψ=7. Να βρείτε το λ ώστε να είναι κάθετες. 
 
28. Οι εξισώσεις των δύο υψών του τριγώνου είναι x-1=0, x+y-1=0, µια κορυφή Α(2,1). 
Βρείτε τις εξισώσεις των πλευρών του τριγώνου. 

 
29. Οι εξισώσεις ενός ύψους και µιας διαµέσου τριγώνου είναι ψ+1=0, x-ψ+3=0 και µια 
κορυφή (2,1).  Βρείτε τις δύο άλλες κορυφές. 

 
30. Βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι κάθετη στην 2x-ψ+1=0 και ορίζει µε τους 
άξονες τρίγωνο Ε=4τ.µ. 

 
31. Βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη στην 2x+y-1=0 και ορίζει µε τους 
άξονες τµήµα µήκους 2µ. 

 
32. Βρείτε τις συντεταγµένες του συµµετρικού του Α(1,2) ως προς την ευθεία x+y-1=0. 
 
33. Βρείτε σηµείο Μ του άξονα Οχ που να ισαπέχει από τις ευθείες (ε1) : 12x-5y+3=0 
και (ε2) : 5x-12y+17=0. 

 
34. Βρείτε την απόσταση των ευθειών  
      α) ε1 : 3x+y+7=0  και ε2 : 6x+2y-9=0   
      β) 2x+4y-20=0  και 2x+4y+15=0. 
 
35. Να βρεθεί σηµείο της ευθείας 2x+5y-2=0 που απέχει από την ευθεία 5x+12y-0=0,  
απόσταση ίση µε 2. 

 
36. Το άθροισµα των αποστάσεων του τυχαίου σηµείου της βάσης ισοσκελούς τριγώνου από  
τις ίσες πλευρές είναι σταθερό. 

 
37. Βρείτε την εξίσωση ευθείας που διέρχεται από το σηµείο Α(2,1) και απέχει από την αρχή 
απόσταση 2µ.    

 
38. Βρείτε την εξίσωση ευθείας που περνά από το Α(1,2) και από την οποία ισαπέχουν τα 
σηµεία Β(3,0) και Γ(5,4). 

 
39. Βρείτε την εσωτερική και εξωτερική διχοτόµο της γωνίας Α του τριγώνου ΑΒΓ µε 
Α(2,4), Β(1,1) και Γ(5,3). 
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40. Βρείτε την εξίσωση ευθείας που περνά από το Ρ(3,5) και τέµνει τις ευθείες 3x-5y+2=0, 
3x+5y+7=0 κατά ισοσκελές τρίγωνο. 

 
41. Βρείτε την εξίσωση της µεσοπαράλληλης των ευθειών: 

α) 
x y

x y

+ − =

+ + =

3 0

1 0
    β) 

2 3 0

4 6 1 0

x y

x y

− =

− + =
. 

 
42. Έστω τετράγωνο µε κέντρο Ο(-1,0) και µία πλευρά που βρίσκεται στην ευθεία µε 
εξίσωση x+3y-5=0. Να βρείτε τις εξισώσεις των πλευρών του. 

 
43. Έστω τρίγωνο ΑΒΓ µε Α(3,-1), το ορθόκεντρο Η(4,-1) και η εξίσωση της µεσοκάθετης 
της πλευράς ΑΒ x+4y-16=0. Να βρεθούν οι εξισώσεις των πλευρών του. 

 
44. Να βρεθεί η εξίσωση ευθείας, που περνά από το Μ(2,2) και σχηµατίζει µε τους άξονες 
τρίγωνο µε Ε=4 µονάδες. 

 
45. Αν ε1: (3µ+2)x-µy+7=0 και ε2: (µ+2)x+(µ+1)y=0. Να βρεθεί ο µ∈R ώστε να είναι 

(ε1,ε2)=45°.  
 
46. Οι κορυφές Ο, Α, Β τετραγώνου ΟΑΒΓ έχουν συντεταγµένες (0,0), (1,0), (1,1) 

αντίστοιχα. Στην πλευρά ΒΓ θεωρούµε σηµείο Λ τέτοιο ώστε ΓΛ
r
=

−5 1

2
 . Η ΟΛ 

τέµνει την προέκταση της πλευράς ΑΒ στο Μ. Ευθεία που διέρχεται από το Β και είναι 
παράλληλη στη ΜΓ τέµνει την ΟΛ στο Τ. Να δείξετε ότι το Τ είναι σηµείο της διαγωνίου 
ΑΓ. 

 
47. Να βρείτε την ευθεία (ε) που διέρχεται από το σηµείο Τ(0,1) και τέµνει τις ευθείες  

x-3y+10=0, 2x+y-8=0 στα σηµεία Α,Β ώστε ΑΤ=ΤΒ. 
 

48. Τρίγωνο ΑΒΓ έχει Α(
4

3

2

3
, ) έχει µια εσωτερική διχοτόµο x-3y-6=0 και µια διάµεσο  

13x-5y-46=0 (διέρχονται από διαφορετικές κορυφές). Να βρείτε τις συντεταγµένες των 
κορυφών του τριγώνου. 

49. Τρίγωνο ΑΒΓ έχει ύψος που αντιστοιχεί στην ΑΓ : 2x-6y+13=0, Γ(−
9

4

3

4
, ) και 

διχοτόµο της Α : 2x+2y+1=0. Να βρείτε τις εξισώσεις των πλευρών του. 
 
50. ∆ύο πλευρές παραλληλογράµµου έχουν εξισώσεις 2x-ψ+5-0, x-2ψ+4=0. Οι διαγώνιοι 
τέµνονται στο (1,4). Να βρείτε το εµβαδόν του. 

 
51. Το ύψος και η διχοτόµος που διέρχονται από µια κορυφή του τριγώνου ΑΒΓ βρίσκονται 
στις ευθείες µε εξισώσεις 7x-10y+1=0 και 3x-2y+5=0 αντίστοιχα. Αν Α(2,-1) βρείτε τις 
εξισώσεις των πλευρών του. 

 
52. Οι εξισώσεις δύο πλευρών τριγώνου ΑΒΓ είναι (ΑΒ):4x-3y-1=0 και (ΑΓ):7x+y-58=0. 
Αν µια από τις εσωτερικές διχοτόµους έχει εξίσωση (δ) : x-7y+6=0, τότε αφού 
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δικαιολογήσετε για ποια διχοτόµο πρόκειται, να βρείτε την εξίσωση της πλευράς (ΒΓ) 
του τριγώνου ΑΒΓ. 

 
53. Θεωρούµε την ευθεία (ε) 2x+y-1+κ(3x+7y+15)=0.  
α) Να δειχθεί ότι διέρχεται από σταθερό σηµείο 
β) Να βρεθεί ο λ ώστε η ευθεία 3x-5y+7λ=0 να είναι µια από τις ευθείες (ε). 

 
54. ∆είξτε ότι η εξίσωση (µ2-1)x+(3µ2-2µ-1)y-5µ2+4µ+1=0 είναι εξίσωση ευθείας που 
διέρχεται από σταθερό σηµείο για κάθε πραγµατική τιµή του µ, εκτός από µια η οποία και 
να βρεθεί. 

 

55. Στις πλευρές Οχ, Οψ ορθής γωνίας χ $O ψ θεωρούµε τα µεταβλητά σηµεία Α και Β ώστε 
ΟΑ+ΟΒ=κ, όπου κ σταθερό. Κατασκευάζουµε το ορθογώνιο ΟΑΓΒ. Να δείξετε ότι η 
κάθετος από το Γ στη διαγώνιο ΑΒ περνά από σταθερό σηµείο. 

 
56. Θεωρούµε τα σηµεία Α(α,0), Β(0,β), α,β θετικά, ώστε . Να δειχθεί ότι οι ευθείες ΑΒ 
περνούν από σταθερό σηµείο.  

 

57. Θεωρούµε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( $Α =90°) και τα τετράγωνα ΑΒ∆Ε, ΑΓΖΗ 
εξωτερικά του τριγώνου. ∆είξτε ότι το ύψος ΑΡ του ΑΒΓ και οι ευθείες Γ∆, ΒΖ 
διέρχονται από το ίδιο σηµείο. 

 
58. Έστω ΑΒΓ∆ ορθογώνιο, σηµείο Ρ της Β∆, Η το συµµετρικό του Γ ως προς Ρ. Αν ΗΕ 
κάθετη στην ΑΒ, ΗΖ κάθετη στην Α∆, δείξτε ότι Ρ, Ε, Ζ συνευθειακά. 

 

59. Έστω ΟΑΒ ορθογώνιο ισοσκελές τρίγωνο ( $O =ορθή) και Ρ µεταβλητό σηµείο της ΑΒ.  
Ρ1, Ρ2 ορθές προβολές του Ρ στις ΟΑ, ΟΒ αντίστοιχα (ε) η µεσοκάθετος της Ρ1Ρ2. ∆είξτε 
ότι η (ε) διέρχεται από σταθερό σηµείο.   

 
60. Τρίγωνο ΑΒΓ έχει Α(6,6),  Β(-3,0) και Γ(3µ-1, 2µ+3). 
      α) Να βρεθεί ο γ.τ. της κορυφής Γ  
      β) Να δειχθεί ότι το Ε του τριγώνου είναι σταθερό και να υπολογιστεί. 
 
61. Τρίγωνο ΑΒΓ και ευθεία ε κινείται παράλληλα προς την πλευρά ΒΓ και τέµνει τις 
πλευρές ΑΒ και ΑΓ στα σηµεία ∆ και Ε αντίστοιχα. Στα σηµεία αυτά φέρνουµε κάθετες 
στις ΑΒ και ΑΓ. Να βρεθεί ο γ.τ. της τοµής τους. 

 
62. Τρίγωνο ΑΒΓ µε Α(2λ,4),  Β(2-6λ, 2λ) και Γ(3+2λ, -λ). Να βρεθεί ο γ.τ. του κέντρου 
βάρους τους. 

 
63. Θεωρούµε τετράγωνο ΑΒΓ∆ µε πλευρά α όπου α∈R +

* . Να βρείτε τον γ.τ. των σηµείων 

Μ του επιπέδου για τα οποία είναι : 2
222

2M2MMB α=Γ−∆+
→→→

. 
 
64. Έστω τρίγωνο ΟΑΒ µε Ο(0,0), Α(3,0), Β(1,2). Να βρείτε τον γ.τ. των σηµείων Μ ώστε 

5MOMBMA2
222

=−−
→→→

. Αν Ι το µέσον του ΟΒ προσδιορίστε επακριβώς αυτόν τον γ.τ. 
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65. Στο επίπεδο θεωρούµε τα σηµεία Α(α,β), Β(β,0), Γ(0,α) όπου α,β∈R.  
α) Να αποδείξετε ότι το βαρύκεντρο του ΑΒΓ κινείται πάνω σε ευθεία την οποία και να 
προσδιορίσετε, όταν α,β µεταβάλλονται  
β) Αν α σταθερός και β=2α, να βρείτε τον γ.τ. των σηµείων Μ για τα οποία έχουµε : 

2
222

10MMBMA α=Γ++
→→→

. 
 
66. ∆ίνονται οι εξισώσεις των γραµµών C1 : 2λx-(λ+1)ψ-3λ+1=0,                                              
      C2 : (3λ+1)x+(λ-1)ψ-6λ+2=0.  
     α) Να δειχθεί ότι οι C1, C2 είναι ευθείες   
     β) Να δειχθεί ότι διέρχονται από σταθερό σηµείο το οποίο να βρεθεί  γ) Να βρεθεί η       
          γωνία των C1, C2 που αντιστοιχεί στην ίδια τιµή του λ  
δ) Να προσδιοριστεί ο λ, ώστε η C1 να τέµνει το ευθύγραµµο τµήµα ΑΒ µε Α(-1,-2),        
Β(3,-1)  

ε) Για ποιες τιµές του λ, ευθείες της C1 είναι παράλληλες µε ευθείες της C2. 
 

67. Θεωρούµε τα διανύσµατα Ο Α
r

(4,5) και Ο Β
r

(1,2). Ένα µεταβλητό σηµείο Μ της ευθείας   
2x-y-2=0. 0 είναι η αρχή των αξόνων.  

     α) Να δειχθεί ότι, αν ισχύει η ισότητα (κ-λ+1)
→

OA +(λ-6) 
→

OB+(5-κ) 
→→

= 0OM  (1) κ,λ∈R   
και (κ,λ)≠(5,6) τότε Μ(3,4) 

     β) Να δειχθεί ότι, αν ισχύει η (1) και το Μ κινείται στην ευθεία 2x+y-4=0, τότε κ-λ+1=0. 
 
68. ΑΒΓ ισοσκελές τρίγωνο (ΑΒ=ΑΓ) και Μ µεταβλητό σηµείο της ΒΓ.  ΜΚ, ΜΛ κάθετες 
στις ΑΒ και ΑΓ, ΜΗ κάθετη στην ΚΛ. Να δειχθεί ότι η ΜΗ περνά από σταθερό σηµείο. 

  
69. ΑΒΓ∆ ορθογώνιο και πάνω στη διαγώνιο Β∆ ένα σηµείο Ρ διάφορο του κέντρου. Αν Σ 
το συµµετρικό του Γ ως προς Ρ και ΣΕ⊥Α∆,  ΣΖ⊥ΑΒ, να δειχθεί ότι Ε, Ζ, Ρ συνευθειακά.   

 

70. Θεωρούµε τις ευθείες (ε1) : ψ=αx+
1

α
, (ε2) : ψ=βx+

1

β
 και (ε3) : ψ=γx+

1

γ
 (α≠β≠γ). Να 

δειχθεί  ότι οι ευθείες σχηµατίζουν τρίγωνο, που το ορθόκεντρο του ανήκει σε σταθερή 
ευθεία. 

 
71. Το Ε ενός παραλληλόγραµµου είναι Ε=12τ.µ. Αν Α(-1,3) και Β(-2,4) να βρείτε τις 
συντεταγµένες των δύο άλλων κορυφών του αν οι διαγώνιοι τέµνονται στον άξονα χ’χ. 

 
72. ΑΒΓ∆ τετράγωνο µε Α(-1,-3). Β∆ η µια διαγώνιος του µε εξίσωση x-2y+5=0. Να βρείτε 
τις συντεταγµένες των άλλων κορυφών του.  

  
73. Αν (ε) ευθεία µε εξίσωση x+(λ-2)ψ-λ+5=0 (λ∈R)  (1).  
     α) Να αποδείξετε ότι για κάθε λ∈R διέρχεται από σταθερό σηµείο  

 β) Να βρεθεί η ευθεία που ορίζει η (1) ώστε η απόσταση της από την αρχή των αξόνων 
να είναι η µεγαλύτερη δυνατή. 
 

74. α) Να µελετήσετε την εξίσωση της ευθείας (η) η οποία διέρχεται από το σηµείο Τ(χ1, ψ1) 
και   



ΑΝΑΛΥΤΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ  Ευθεία 

   
  Γ. Μπακουλούρης 

          είναι κάθετη στην (ε) µε εξίσωση αχ+βψ+γ=0   

 β) ∆ύο ευθείες που διέρχονται από το Τ τέµνουν κάθετα τις ευθείες ψ=χ, ψ=
1

2
χ στα 

σηµεία  Α  και Β. Να βρείτε τις συντεταγµένες του µέσου Μ του ΑΒ και να δείξετε 
ότι, αν το Τ κινείται στη γραµµή 5χ+4ψ+10=0 τότε το Μ γράφει την ευθεία χ-7ψ=5. 

 
75. ∆ίνονται τα σηµεία Α(4,2) και Β(3,-5). Θεωρούµε την ευθεία (ε) 7χ+ψ-23=0. Να βρεθεί   
      σηµείο Μ της ευθείας (ε) ώστε ΑΜΒ ορθογώνιο στο Μ. 
 
76. ∆ίνεται η εξίσωση x2+3xy-αx+2y2=2y (1) x,y∈R, α∈R.  
     α) Να βρεθεί το α∈R ώστε η (1) να παριστάνει δύο ευθείες  
     β) Για α=2 να βρεθούν οι εξισώσεις των διχοτόµων των γωνιών των ευθειών που         

παριστάνει η (1). 
 
77. Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται οι εξισώσεις δύο πλευρών του ε1 : 3x+ψ-1=0 και             

      ε2 : 5x-3ψ-11=0, καθώς και το βαρύκεντρο G (
5

3

2

3
, ).  Να βρεθούν οι συντεταγµένες των    

      κορυφών του. 
 
78. Να βρεθεί η τιµή του κ∈R ώστε οι ευθείες ε1 : κx-2ψ-1=0, ε2 : 2κ-ψ+1=0 και η   
     συµµετρική ευθεία της ε3 : 2x+3ψ-6=0 ως προς τον άξονα x'x, να περνούν από το ίδιο    
     σηµείο. 


